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Sulle formule

goniometriche parametriche

Le formule goniometriche esprimenti il seno e coseno d’un angolo in funzione
razionale della tangente dell’angolo meta che deduconsi, com’¢ noto, dalle for-
mule di duplicazione, possono ottenersi,
indipendentemente da qualsiasi formula
goniometrica, dalle sole definizioni di se-
no, coseno e tangente mediante semplici
nozioni di geometria analitica.

In un sistema di assi cartesiani orto-
gonali x, y (fig. 1), si consideri il cer-
chio goniometrico di centro origine O
e percid di equazione

y

1) oy

Siano ¥ lorigine degli archi, &V il
punto diametralmente ad esso opposto ed
Fig. 1. o Tampiezza dell’angolo 704 (e quindi
dellarco ¥ A).
L’angolo V’NA, che la retta N4 forma col semiasse positivo delle ascisse,
& metd dell’angolo al centro 7’OA che insiste sullo stesso arco. /A4, ossia €

a
VNA—':-?.

Allora, chiamando ¢ il coefficiente angolare della retta V.4, cioé¢ ponendo

: e
(2> t:——tg-?,

Pequazione della retta V4, passante per il punto V(—1, 0), ¢
(3) y=t(x+ 1)

Le coordinate di 4 si ottengono risolvendo il sistema formato dalle (1), (3)-
Sostituendo, pertanto, nell’equazione (1) del cerchio, alla y il suo valore dato
dalla (8), si ottiene ’equazione in x:

A+ )2 +282x — (1 -5 =0

le cui radici sono:
1 —z2

x1=—1, x2=m.
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Dalla (3) si ottengono i corrispondenti valori di y:

2t
n=20, Sty puavog

Le coordinate x,, ¥4 sono quelle di &V, com’era da prevedersi; quelle di 4 sono
%9, ¥o- Ma le coordinate di 4, cio¢ l'ascissa x, e I'ordinata y,, sono, rispettivamente,
per definizione, il coseno e il seno dell’arco /. ‘A; dunque si ha:

1 — ¢2 21
My E0S A S s e ik e s
ossia, per la (2):
1—tg2—(;i 2tg%
cosa:—-J;, HENL = e
1+ tg?2 — 1+ tg? —
+1g° 5 +1g° 5

; : el ; a
Evidentemente bisogna supporre che 4 non coincida con &, ossia che =

non sia della forma (2% 4 1) —7:— .
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S

SALVATORE NICOTRA.
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lispussions di un'eguaione i 2" dral con cerclio & rel

PREMESSA.

La risoluzione di un’equazione di 2° grado pud sempre ridursi ad intersezioni
di una retta con una conica ed in particolare di una retta con un cerchio.

Con questa breve nota presento un metodo di discussione di un’equazione
parametri¢a di 2° grado con cerchio fisso e retta variabile. _

L’insieme dei valori reali che pud assumere Iincognita dell’equazione, ¢ in
corrispondenza biunivoca con i punti di un cerchio fisso di raggio unitario, sul
quale si possono seguire, nella loro variazione continua, le posizioni dei punti
corrispondenti alle radici reali dell’equazione data, compreso il punto corrispon-
dente al valore infinito dell’incognita. Cosi, su un’unica figura, si ha il quadro
completo della discussione, in modo chiaro, panoramico e suggestivo.

J1. METODO NELLA TEORIA.
Si abbia ’equazione
) ax? —l—léx d-¢=0

con a, b, ¢ funzioni di uno stesso parametro; si vogliano determinare le condi-
zioni perché si abbiano radici comprese tra due numeri assegnati m ed .
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